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INSTRUCOES PARA A PROVA E FICHA DE RESPOSTAS
22 Fase — 29 de agosto de 2026
Nivel 1l

Nome completo do(a) aluno(a)

Assinatura do(a) aluno(a)

1. Preencha cuidadosamente o quadro acima. Utilize letra de forma, colocando uma letra/digito

em cada quadradinho e deixando um espaco em branco entre cada palavra.
2. Na ficha de respostas abaixo, preencha com caneta azul ou preta todo o circulo correspondente a letra

que vocé escolher como resposta para cada quest3o objetiva, conforme o exemplo: [ ®000®

3. Lembre-se de assinar o quadro acima e a lista de presencga.

4. A prova pode ser feita a caneta azul ou preta.

5. A duragao da prova é de 2 horas e 30 minutos. Vocé sé podera deixar a sala de prova 45
minutos apds o inicio da prova. Ao terminar a prova, entregue-a ao aplicador.

6. Na correcdo, serd considerada apenas a ficha de respostas que consta nesta folha abaixo. Nos
campos destinados as respostas das questdes de 07 a 10, escreva um nuimero de forma legivel de
modo a ndo haver duvida sobre o numero escrito.

7. Ndo é permitido: o uso de instrumentos de desenho, folhas de rascunho, calculadoras ou

gualquer fonte de consulta; comunicar-se com outras pessoas, além do aplicador de provas; o uso
de quaisquer aparelhos eletronicos (celulares, tablets, relégios com calculadora, maquinas
fotograficas, etc.). O ndo cumprimento dessas regras resultard em sua desclassificacdo.
8. Quando terminar, devolva o caderno de questdes para o aplicador.

Boa proval

Ficha de Respostas

(Pintar completamente somente uma alternativa nas questdes de 01 a 06.)

01| WeOO®E
2 WeO®®
03| ®WEOD®®
04| WEOO®E
05| @WEOD®®
06| ®®OD®

(Escrever de forma legivel um nimero inteiro em cada um dos campos destinados as respostas
das questdes de 07 a 10 abaixo.)

07 08 09 10

Destacar para o(a) aluno(a).
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22 Fase — Nivel IIT

Aluno(a):

Escola:

Municipio:

01. Uma escola de idiomas oferece trés cursos:
espanhol, francés e inglés. Nessa escola, 83 alu-
nos estudam no curso de espanhol, 79 estudam
no curso de francés, 72 estudam no curso de
inglés, 25 estudam nos cursos de espanhol e
francés, 21 estudam nos cursos de espanhol e
inglés e alguns estudam nos cursos de francés e
inglés.

Sabendo que nao tem aluno que estuda nos trés
cursos, o numero minimo de alunos que estu-

dam nessa escola é

02. Uma Copa do Mundo de Futebol ficticia é
disputada por exatamente 64 sele¢oes em um
sistema de eliminac¢ao tnica (mata-mata). Inici-
almente, distribuem-se de forma aleatéria as 64
selecoes em dois grupos, cada um com 32 sele-
¢oes. A partir dai, para cada rodada de jogos, as
selecoes de um mesmo grupo sao emparelhadas
de modo puramente aleatério, por sorteio,
avancando as vencedoras de cada par para a
rodada seguinte, até que sobre apenas uma sele-
¢ao em cada grupo. As duas selecOes restantes
realizam a fase final do torneio. Nao existe em-
pate técnico entre as selegoes. Existe uma or-
dem linear e clara de superioridade entre elas,
de modo que nao héa zebras: se a selecio A é
mais forte que a B, e a B é mais forte que a C,
a selecado A vencerda a B e também a C em um
eventual confronto.

Sabendo que a selecao Vila do Infinito é a se-
gunda mais forte entre as 64 selecGes partici-
pantes, qual é a probabilidade de essa selecao
chegar a fase final do torneio?
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03. Um nimero inteiro positivo de trés algaris-
mos, escrito no sistema de numeracao decimal, é
chamado de magnifico se ele é igual a 19 vezes
a soma de seus algarismos e, além disso, a soma
de seus algarismos é um nimero primo.

Quantos ntimeros magnificos existem?
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04. A figura abaixo mostra um trapézio
retangulo ABCD com base menor AD =12 cm,
base maior BC =16cm e altura AB=9cm.
No triangulo retangulo BEF, o ponto C esta no
cateto BF e D é o ponto médio da hipotenusa
BE .

. »
B C F

Qual ¢ a area, em cm®, do quadrilatero CDEF?

05. Ronaldo ganhou um curso gratuito em uma
plataforma de educacao online, no qual libera-se
uma aula por dia durante 10 dias consecutivos,
a contar do primeiro dia de acesso. No entanto,
para garantir o certificado ele precisa cumprir
as seguintes regras.

Regra 1: Caso Ronaldo nao consiga acessar a
plataforma em algum dia, ele podera assistir no
dia seguinte a aula do dia anterior e a nova au-
la do dia.

Regra 2: Caso Ronaldo fique dois dias conse-
cutivos sem acessar a plataforma, o seu acesso
sera bloqueado.

Regra 3: Ao final dos 10 dias ele recebera o
certificado se tiver assistido a todas as 10 aulas.

De quantas maneiras Ronaldo pode realizar o
curso sem ter o seu acesso bloqueado?

06. Considere a fungdo real f definida por
flz)= (\/3 +\/§) +(\/3 —\/g) . Um estudante

analisa os valores de z para os quais se tem

f(x)<34 e, para isso, observa que

\/ 3+ \/g \/ 3- \/g =1 e reescreve a expressao

1
que define a fungdo como f(z)=a"+—, em
a

que a:\/3+\/§>1.

Quantos sao os valores inteiros de x para os
quais se tem f(z)<347

A

Nenhum
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Infinitos



07. Quatro caixas contém, cada uma, 5 livros
de Matematica. Os livros de uma mesma caixa
sao idénticos entre si, enquanto os de caixas
diferentes abordam topicos distintos da Mate-
matica.

De quantas maneiras é possivel montar um pa-
cote com exatamente 10 livros, escolhendo pelo
menos um livro de cada pacote?

08. Na figura, ABCD e DEFG sao quadrados
justapostos cujos lados medem, respectivamen-
te, 7 cm e 14 cm. Sabe-se que o ponto H é a

intersecao dos segmentos AF ¢ CE.

G F
B C H
A D E

Qual ¢ a 4rea, em cm®, do quadrilatero ABCH?

09. Uma nameros  reais

(a,, ay, a,, ...) € definida por

sequéncia  de

Cllz

2
para todo nimero natural n>1.

Qual é o valor da soma dos primeiros 2026 ter-

mos dessa sequéncia?

10. Qual é o menor nimero inteiro positivo n
tal que o produto de todos os seus divisores po-
sitivos é igual a n’?



